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1. Soit f : R? — R la fonction donnée par

Ly si (z, 0,0
0 si (z,y) = (0,0).

Est-ce que la fonction est continue sur R?? Plus précisement, montrer (i) que
f est continue en dehors de (z,y) = (0,0) et (ii) que lim(, ,)—(0,0) f(x,y) = 0.

Indice: montrer que 2|zy| < 22 + y2.

2. Soit f : R?> — R la fonction donnée par

. _ % si (x,y)
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Est-ce que la fonction est continue sur R2? Plus précisement, démontrer (i) que f
est continue en dehors de (z,y) = (0,0) et (ii) que la limite lim, 4y (0,0) f(z,¥)
n’existe pas.

3. Soit f : R?2 — R la fonction donnée par

Tty siz+y<0
fla,y) = :
zy++/r+y siz+y>0.

Déterminer les points de R? ou f est continue et ot f est pas continue.

4. Déterminer si les fonctions suivantes sont continues en (z,y) = (0, 0):

(zy)* :
— ) (xy)2—(z—y)2 sl (xvy) # (0’0)
fl(xay) {O Y Y si (q,’7y) _ (0,0)



T si(z,y) #(0,0)
Y

0 si (2,y) = (0,0).

Indication: montrer que §(z? + y?) < %2 + 4y



